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 المشتقات الاقتصادية لدالة الانتاج

فً مجال منها الاستفادة  يلدالة الانتاج بعض المشتقات الاقتصادٌة التً ٌمكن للاقتصاد

 الطاقة للعملٌة الانتاجٌة او التقلٌل منها .اتخاذ القرارات لزٌادة الموارد 

 :Average product   (AP   )الناتج المتوسط   -1

رد وحدات الموحاصل قسمة الناتج الكلً على  ية المخرجات الى المدخلات اهو نسب

   Xالمتغٌر 

 = 
    

 

 AP=
 

 
 

 ولتحقٌق اكبر قٌمة لمتوسط الانتاج ٌتحقق من خلال المشتقة الاولى لمتوسط الانتاج 

   

  
 

             

  
    

ً لقٌاس مدى الوتستخدم  الموارد المتغٌر   efficientكفاءة ناتج المتوسط عموما

لانتاجٌة وٌنعكس اد كفاءة الموارد فً بداٌة العملٌة االعملٌة الانتاجٌة اذ تزدالمستخدم فً 

ل اسرع الى نقطة معٌنة ثم ٌستمر الناتج تزاٌد منحنى الناتج المتوسط بمعد ذلك على

رد وأن كانت مازالت معدل اقل مشٌراً الى أن كفاءة الموالمتوسط فً الارتفاع ولكن ب

حتى ٌصل الناتج المتوسط الى اقصاه قم تبدأ كفاءة  كسابقاتهامرتفعة فأنها لٌست 

 . نعكس على منحنى الناتج المتوسط ٌ ممافً التناقص  ةمتغٌرالموارد ال

 :  Marginal production( MPالناتج الحدي ) -2

الراجعة الى زٌادة فً كمٌة المورد المتغٌر بوحدة  فً الناتج الكلً ٌعرف بأنه الزٌادة

  -واحدة . اي ان:

   
  

  
 

   

  
 

  

  
 

       

  
 

 

 -الاتٌة: لدٌنا الدلةفاذا كانت 

       TP=2X 
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 فأن 

   
  

  
   

   
 

 
 

 

 
   

       

   AP ,MP كل من *الجدول التالً ٌبٌن كٌفٌة اٌجاد

X Y AP MP 

0 0 - - 

1 33 33 33 

2 74 37 41 

3 111 37 37 

4 132 33 21 
 

 التالً : ىمن خلال المنحن  AP , MPوٌمكن توضٌح *
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   Maximization & Minimizationية التعظيم والتدن

   Y=f(X)فً حالة الدوال ذات المتغٌر الواحد 

 :ة للحصول على قٌمة التعظٌم والتدنٌ ٌوجد شرطان

وفٌه ٌجب ان تكون المشتقة   Necessary Condition ي الشرط الاساس -1

 .تساوي صفر  Stationaryالقٌمة )الحدٌة (  تلكالاولى عند 

 
  

  
            

  . ةالثانٌوفٌه ٌجب ان تكون المشتقة   Sufficient Condition الشرط الكافي  -2

 هً الكبرى   Yسالبة اذا كانت قٌمة  - أ

  

  
(
  

  
) 

=
   

    f// (X) 0 

    f//(X)هً الصغرى  Yموجبة اذا كانت قٌمة  - ب

  واذا كانت المشتقة الاولى ثابتة والثانٌة تساوي صفر ٌعنً ان الدالة فً نقطة

 انقلاب .

  لة الانتاج الحدي والقٌمة ة لدالة الانتاج هً بمثابة المشتقة الاولى لداالثانٌالمشتقة

تزاٌد والعكس صحٌح المشتقة  فً يذه المشتقة تعنً ان الناتج الحدة لهالموجب

الثانٌة لدالة الانتاج 
   

باتجاة نقطة  او تقعرهً عبارة عن انحناء او تحدب     

 .الاصل وهً مشتقة الثانٌة لدالة الانتاج 

 تزاٌد او مل تعنً ان الناتج الحدي متزاٌد بمعدموجبة   اذا كانت المشتقة الثالثة

  .ل متناقصٌتناقص بمعد

ل متزاٌد كانت سالبة فان الناتج الحدي ٌتزاٌد بزٌادات متناقصة او ٌتناقص بمعداما اذا 

. 

 وغٌر منحنً . ذو مٌل ثابت MPتج الحدي كانت صفر فان النااذا 

 

  Elasticity of  Production نة الانتاج ورم
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للتغٌرفً المورد المتغٌر اي  y لتقدٌر درجة استجابة الناتج الكلًنة الانتاج روتستخدم م

ً على التغٌر النسب y هو عبارة عن التغٌر النسبً فً المتغٌر التابع ً فً مقسوما

  Xالمتغٌٌر 

    
    

    
   or 

  

 
  

 

 or 
  

 
 

 

  
 or  

  

  
 

 

 
 

تؤدي الى زٌادة فً الانتاج اكبر من متوسط  Xة من العنصر ان الوحدة الاخٌرة المضاف

 الانتاج لاي وحدة من العنصر والعكس صحٌح .

  

  
          

 

 
 

 

  
 

   
  

  
 

  
  

  
 
 

 
    

 

  
 

  

  
 

 

 

 

 

 

 

 

 Bنقطة     فان       اذا كان  -1

 Aنقطة     فان       اذا كان  -2

 A,Cالمنطقة المحمورة بٌن       فان       اذا كان  -3

 (  MP=0ناتج ال) تعظٌم  Cنقطة     فان      اذا كان  -4

 سالبة. Eفأن  MP >  0اذا كان  -5

 ماهً مرونة الانتاج كٌف 
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 او

   
  

  
 

      

         

 س/ افرض ان دالة الانتاج هً : 

                      

  قٌمة جد          عندما    
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