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Ex.Find  ∫       

Sol.Let   ( )       and     ( )     

       ( )       and    ( )     

Or if we use second formula  ∫        ∫    
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Area Bounded by Two Curves  
        )المساحة المحددة بين منحنيين(

 

Total area =∫ [  ( )    ( )   
 

 
  

 

Ex. Find the area a bounded by the parabola  y = 2 – x
2   

 
  

  

        , and the straight line  y = – x  . 

 

Sol.  Points of intersections are given by :- 

        y = 2 – x
2  

= – x 

        x
2
 – x – 2 = 0   

        ( x + 1 ) ( x – 2 ) = 0 

        x = – 1 or x = 2  

- :So the area a bounded by the two curves is given by 

 

  Total area =∫ [  ( )    ( )   
 

 
  

                   = ∫ (   –       )   
 

  
 

                   = [     
  

 
  

  

 
    

  = 4.5 

================================================= 

( Integration by Partial Fraction ) 

 ) انركامم تُاسطح ذجزئح انكسُس (

 

عذد مه انكسُس تذلانح كسش َاحذ ٌَزي انعمهٕح ذسمّ اخرصاس  فٓ انعادج وعثش عه انمجمُع انجثشْ لاْ        

         -انكسُس مثال :

                     
  

   
  

  

   
  

   (     )    (     )

(     ) (     )
  

   َوثحث الان انعمهٕح انعكسٕح ٌَٓ كٕفٕح ذحهٕم كسش معهُو انّ كسُس اتسط مىً ذعشف تكسُسي انجزئٕح       

اقم مه دسجح انمقاو كسشا مىاسثا تمعىّ ان دسجح انثسط َنرحهٕم اْ كسش انّ كسُسي انجزئٕح تحٕث ٔكُن      

        -َٔحهم انكسش انمىاسة انّ كسُسي انجزئٕح كما ٔهٓ :

وحهم انمقاو اْ ٔكرة عهّ شكم حاصم ظشب اقُاس . -1       

انقُس انمزكُس َتسطً مقذاس ثاتد        كم قُس مه انذسجح الاَنّ فٓ انمقاو ٔقاتهً كسش َاحذ مقامً  -2  

        مقامً مشتع كم قُس مه انذسجح الاَنّ مكشس مشذان ٔقاتهً كسشان الاَل مقامً انقُس َانثاوٓ  -3     

 ( مه  n( مه انمشاخ ٔقاتهً )  nمكشس ) كان انقُس ارا ٌَكزا  َتسط كلا مىٍما مقذاس ثاتد  انقُس        
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      nانقُس ، انقُس ذشتٕع ، انقُس ذكعٕة ،..............، انقُس اس  -انكسُس مقاماذٍا عهّ انرشذٕة :       

  َتسط كلا مىٍا مقذاس ثاتد .       

Ex.          
 

(    ) 
  

 

   
  

 

(    )    
 

(    )                                                        

ثُاتد   A , B , C : حٕث 

وكرة انكسش الاصهٓ كمجمُع انكسُس انجزئٕح انساتقح راخ انعُامم انمجٍُنح فٓ تسط كلا مىٍا .-4   

وعشب انطشفٕه فٓ مقاو انكسش الاصهٓ فىحصم عهّ معادنح تٕه مرعذداخ حذَد تمقاسوح معاملاخ انقُِ -5  

انمرىاظشج فٓ انطشفٕه وحصم عهّ انعُامم انمجٍُنح .      

Ex.          
 

      
  

 

(   )(   )
  

 

    
  

 

   
 

 (   )  (   )

(   )(   )
 

                                                                           
           

(   )(   )
 

(   )       

(   )(   )
 

 

  -الان وقاسن تٕه تسطٓ انطشفٕه :         

1= ( A + B ) X  + 2A  3B 

  -فٓ انطشف الأسش فٍزا ٔعىٓ ان : Xتما اوً لا ُٔجذ       

A + B = 0     ………..    ( 1 ) 

 -اْ ان :  2A – 3Bٔقاتهً   1َانحذ انثاتد       

2A – 3B = 1    ………..( 2 ) 

  -تانحزف : ( تانرعُٔط اَ 2( َ )  1وحم )        

A + B = 0  

A = – B  

 ( فىحصم عهّ :  2وعُض فٓ انمعادنح )        

2 (– B) –3B = 1 

–5B = 1  

B =  
 

 
 

 = A( فىحصم عهّ :  1فٓ )  Bوعُض قٕمح   
 

 
 

 -اْ ان :   
 

      
 

 

 

    
  

 

 

   
 

 

الان وسرخذو ٌزي انطشٔقح فٓ أجاد قٕمح انركامم عىذما وحراج انّ ذجزئح انكسُس َكما مُظح فٓ انمثال     

-الاذٓ :      
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Ex. ∫
     

(     )(     )
 

 

   
  

(     )(     )
  

   

(     )
 

 

(     )
  

   (     )    (     )

(     )(     )

 
              

(     )(     )
  

  (     )      

(     )(     )
 

 تمقاسوح انثسطٕه : 

X = ( A + B ) X – 2A – B  

A + B = 1  

A = 1 – B 

– 2 A – B = 0  ……………( 1 ) 

 

  -( فىحصم عهّ : 1فٓ انمعادنح )  Aوعُض قٕمح 

–2( 1 – B ) – B = 0  

B = 2  

  A  :A = 1– 2 = – 1فىحصم عهّ قٕمح   Bوعُض عه قٕمح 

  -فىحصم عهّ :  A , Bوعُض عه قٕمح 

 ∫
     

(     )(     )
  ∫( 

   

(     )
  

 

    
 )         (     )       (    )     

 

 

Ex . ∫
    

        
 ∫

     

(     )(      ) 
 

           
   

(     )(      )
 

   

   
 

    

       
  

   (     )   (     ) 

(     )(      )
  

            

(     )(      )
 

                                                                                           
 (   )       

(     )(      ) 
          

 

  -تمقاسوح انثسطٕه :

1 = ( A + B ) X +4A –2 B  

A + B = 0   

A = – B 

4A – 2B = 1  ……………( 1 ) 

 

  -( فىحصم عهّ : 1فٓ انمعادنح )  Aوعُض قٕمح 

– 4B  – 2B = 1  

B = 
  

 
  

 = A  :Aفىحصم عهّ قٕمح   Bوعُض عه قٕمح 
 

 
   

  -فىحصم عهّ :  A , Bوعُض عه قٕمح 

 ∫
   

(     )(     )
  ∫( 

 

 

   
  

  

 

    
 )     

 

 
   (     )  

 

 
   (    )     


